Vzorové priklady pro 1. pisemku z F3063 Integrovani forem
(1) Piimo pomoci dolnich a hornich soucti vypoctéte integral b v3dx. Vyuzijete asi, ze Y. 1% =
a 1=0
%nz(n +1)2. Pro jistotu ale pfedchozi rovnost dokazte matematickou indukei.

(2) Vypoctéte plochu omezenou dvéma zavity Archimedovy spiraly r = ¢ v polarnich souradni-
cich v roviné.

(3) V bazich (e1,eg,e3) ve V a (f1,f2,f3,f4) v W je dano linearni zobrazeni a: V — W predpisem

aler)=f1—fa
aleg) = f1+f2
ale3) = fo+f3

Vypoététe a*, A2a* a Aa* a zapiste jejich matice pomoci indukovanych bazi. Poradi prvku
indukovanych bazi zvolte.

(4) Uréete kontrakei algebraické formy a = el Ae?red—e?Aednet—e3neAel, a € A3V * vektorem
v=eq1—2e9+3eg—4ey,v evV.

(5) V euklidovském prostoru jsou pomoci kartézskych souradnic dany roviny x+y =0, y+2z =0,
z+x=0,x+y+2z=1. Urcete objem oblasti, kterou ohranicuji.

(6) Dokazte, Ze pokud je systém linearnich forem {a1,ao,...,a,} linearné nezavisly, plati a; A
aoN...ANa, Z0.

(7) Urcete ortonormalni bazi a dualni ortonormalni bazi pro valcové souradnice v euklidovském
prostoru x =rcos¢, y=rsing, z =z.

(8) Vyjadrete gradient funkce f(r,¢,z) a divergenci obecného vektorového pole vyjadireného v
ortonormadlni bazi ze (7).



